2. kolokvij iz Realne analize
05.05.2011.
Grupa A
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. [20 bod.] Neka je s = E — k-ta parcijalna suma harmonijskog reda E —. Pokazite da (sx) nije
i i

i=1 i=1
Cauchyjev niz, $to ¢e znaciti da harmonijski red divergira.

. [20 bod.] Neka je K kompaktan skup iz metrickog prostora (X,d). Dokazite da je K potpuno
omeden.

. [20 bod.] Neka je f : R? — R definirana formulom:
%y
fla,y) = W? (z,y) # (0,0)
0, (z,y) = (0,0).
Pokazite da je funkcija f neprekidna u tocki (0,0).

. [20 bod.] Neka je (X, +, -) realan vektorski prostor. Pokazite da je norma ||-|| : X — R neprekidno
preslikavanje.

. [20 bod.] Iskazati i dokazati lemu o lokalnoj omedenosti neprekidne funkcije.

2. kolokvij iz Realne analize

05.05.2011.
Grupa B
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. [20 bod.] Neka je (x1) niz u metrickom prostoru (X, d) zadan s opéim ¢lanom zj, = 1+ T + o1 +

1
R R Pokazite da je taj niz Cauchyjev.

. [20 bod.] Neka je K kompaktan skup iz metrickog prostora (X,d). Dokazite da svaki otvoreni
pokriva¢ od K ima konac¢an potpokrivac.

. [20 bod.] Neka je f : R? — R definirana formulom:

3 _,3
[l y) = izijﬁzz (z,y) # (0,0)

0, (z,y) = (0,0).
Pokazite da je funkcija f neprekidna u tocki (0,0).

. [20 bod.] Neka su X i Y topoloski prostori, a f : X — Y neprekidno preslikavanje. Dokazite da je
f~Y(V) otvoren skup za svaki otvoren skup V iz Y.

. [20 bod.] Neka je D CR"™ i f: D — R neprekidna funkcija u tocki ¢ € D takva da je f(x¢) > 0.
Pokazite da postoji realan broj § > 0 takav da je

f(z) > %f(xo), Vo € K(xg,6) N D.



