2. kolokvij iz Realne analize
2.12.2019., grupa A

. [20 bod.] Neka su () i (y) nizovi u metrickom prostoru (X, d) i neka (xy) konvergira prema x.
Pokazite da (yi) konvergira prema zq ako i samo ako d(xg, yx) — 0.

. [20 bod.] Neka je (X, d) metricki prostor i FF C X . Dokazite da je skup F' zatvoren onda i samo
onda ako svaki niz (z) iz F koji konvergira u X ima limes u F.

. [20 bod.] Neka je (x) Cauchyjev niz u metrickom prostoru (X,d). Dokazite: Ako neki podniz
(24, ) konvergira prema zy € X, onda z — xo.

. [20 bod.] Neka su || - || i || -|I' ekvivalentne norme na realnom vektorskom prostoru (X,+,-).
Dokazite: Ako je prostor (X, | - ||') potpun, onda je i (X, ] -||) potpun prostor.

. [20 bod.] Iskazati i dokazati teorem o Lebesgueovom broju pokrivaca.

2. kolokvij iz Realne analize
2.12.2019., grupa B

. [20 bod.] Neka su (x) i (yx) nizovi u metrickom prostoru (X, d) takvi da (xx) konvergira prema
xo 1 (yx) konvergira prema yo. Pokazite da tada d(xg, yx) — d(zo,yo)-

. [20 bod.] Iskazati i dokazati Bolzano-Weierstrassov teorem za nizove.
. [20 bod.] Dokazati da je u metrickom prostoru svaki konvergentan niz ujedno i Cauchyjev niz.

. [20 bod.] Neka su || -] i | | ekvivalentne norme na realnom vektorskom prostoru (X,+,).
Dokazite: Ako je prostor (X, | - ||) potpun, onda je i (X,] -||’) potpun prostor.

. [20 bod.] Neka je K kompakt iz metrickog prostora (X,d). Dokazite da je K potpuno omeden.



