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Na predavanju ćemo prikazati neka svojstva J-unitarnih matrica koja imaju važnu
ulogu pri faktorizaciji indefinitnih hermitskih matrica, odnosno kvazidefinitnih matrica.

Za matricu H reći ćemo da je kvazidefinitna ako postoji permutacijska matrica P
takva da

Hqd ≡ P THP =

[
H11 H12

H∗12 −H22

]
,

pri čemu su H11 i H22 +H∗12H
−1
11 H12 ili H22 i H11 +H12H

−1
22 H

∗
12 pozitivno definitne matrice,

redom.
Problem dekompozicije matrice H na svojstvene vrijednosti i svojstvene vektore je

ekvivalentan problemu istovremene dijagonalizacije para (G∗0(I + Γ)∗(I + Γ)G0, J), gdje
su

Γ =

[
0 0

H∗12H
−1
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]
, G0 =

[
H

1/2
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0
(
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]
, J =

[
I 0
0 −I

]
.

To znači da postoji regularna J-unitarna matrica X =
[
X+ X−

]
takva da[

X∗+
X∗−

]
G∗0(I + Γ)∗(I + Γ)G0

[
X+ X−

]
=

[
|Λ+| 0
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]
,

[
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]
J
[
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]
=
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]
Glavni rezultat ove prezentacije jest gornja ograda za normu matrice ‖X‖, koji glasi:

‖X‖ ≤ Ψ

η
+

√
1 +

(
Ψ
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)2

,

pri čemu su

Ψ = min{‖H∗12H
−1
11 ‖, ‖H12H

−1
22 ‖} , η = min

λi∈Λ− ,λ̃j∈Λ̃+

||λi|+ |λ̃j||√
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≥ 2 .


