Diofantov i Eulerov problem o skupovima u kojima je

xy + = + y uvijek kvadrat
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Diofant je proucavao problem nalazenja brojeva sa svojstvom da kada
se produkt bilo koja dva medu njima uvecéa za zbroj ta dva broja, dobije
se potpun kvadrat. Nasao je dvije trojke {4, 9, 28} and {3/10, 7/10, 21/5}
s tim svojstvom. Euler je pronasao ¢etvorku racionalnih brojeva {5/2, 9/56,
9/224, 65/224} s istim svojstvom, te postavio pitanje postoji li takva ¢etvorka
cijelih brojeva. Nedavno smo, u zajednickim radovima s Clemensom Fuchs-
om i Alanom Filipinom, dokazali da postoji najvise kona¢no mnogo ¢etvorki
cijelih brojeva s gornjih svojstvom, te da ne postoji niti jedna takva cetvorka
koja se sastoji od prirodnih brojeva. S druge strane, postoji beskona¢no
mnogo racionalnih petorki s gornjim svojstvom. Taj rezultat se zasniva na
¢injenici da na krivulji y? = —(2? — x — 3)(2% 4+ 22 — 12) postoji beskonaéno
mnogo racionalnih tocaka.



