Odjel za matematiku, Sveuciliste u Osijeku 19. lipnja 2013.

PISMENI ISPIT IZ LINEARNE ALGEBRE 1

Zadatak 1.
Neka je

M = {($1,$2,I3,$4) S R4 . X1 — 31]2+ZL‘3 + 14 = O, T1 — Ty = 0}
(a) |5 bodova|] Dokazite da je M vektorski potprostor od R* .
(b) [5 bodova| Nadite jednu bazu potprostora M i odredite mu dimenziju.

(c) |5 bodova| Odredite jedan direktan komplement potprostoru M.

Zadatak 2.  [15 bodova]
U vektorskom prostoru R? dani su potprostori M = [{(1,0,2),(1,4,2)}]i L = {(x1, 72, 23) €
R3 : zy + @y — 3 = 0}. Odredite jednu bazu potprostora M N L.

Zadatak 3.  [20 bodova]
Neka je S = {uy, us, ..., u,} podskup vektorskog prostora V. Pokazite da su sljedece
dvije tvrdnje ekvivalentne:

(a) S je linearno nezavisan i razapinje V.

(b) Svaki vektor v € V' se moZe na jedinstveni nacin prikazati kao linearna kombi-
nacija vektora iz S.

Zadatak 4. [20 bodova]
Dokazite da ne postoje kvadratne matrice A, B € My, 1(Z) takve da vrijedi AB +
BA=1.

Zadatak 5. [15 bodova]
U ovisnosti o parametru A odredite rang matrice

2 1 1 2
3 1 2 2
A= 6 0 7 A
A -1 7 =2
Zadatak 6. [15 bodova]
Rijesite matri¢nu jednadzbu
2 211
2101 2 -1 2 -1
X 3511 |-9 5 2 1
2 4 21



