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Zadatak 1.

Neka su A i B matrice sa svojstvom 2A — B = I. DokaZi da je A

idempotentna ako i samo ako je B involutorna.
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Zadatak 2.

Neka je f(t) polinom u t. DokaZi da je f(S71AS) = S~1f(A)S
za regularnu matricu S € M,, i bilo koju matricu A € M,,.



Domaéa zadaca

Zadatak 3.

Neka je A € M,, singularna matrica. DokaZite da je tada i A
singularna.




Zadatak 4.

PokaZite da je adjunkta gornjetrokutaste matrice takoder
gornjetrokutasta.



Zadatak 5.

a)

Svedi na reducirani oblik i odredi rang matrica:
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0
b)
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Zadatak 6.
U ovisnosti o parametru A\ nadi rang matrice:
a)
31 1 4
A4 10 1
1 7 17 3
2 2 4 3
b)



1
3
0

-1
A
—6

1 A+1
1
11
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Zadatak 7.

Odredi A € R tako da rang matrice

11 13
3 1
19 25
2 3

> O N
= O = Ot

bude 3.



Zadatak 8.

Za zadane matrice B € M1 i C € My, B,C # 0, pokaZite da je
rang matrice A = BC jednak 1.

Obratno, pokaZite da za svaku matricu A € M,, ranga 1 postoje
Be My iCe My, B,C+#0, takve da je A = BC.
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Definicija

Neka je n € N. Elementarne matrice n—tog reda su (elementi koji
nisu eksplicitno navedeni jednaki su nula)
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o : . W
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E; = A , hi=L1,2,...,n, 1#7;
1
4~ L — 0
1
L 1_
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E‘i)\=i—* ) 1':1,2,...,711, AEIF‘\{'O}’

J
1

Eij,)\ =i , 5i=1,2, 1 7’7&.71 AE]F\{O}
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E‘i)\=i—* ) 1':1,2,...,711, AEIF‘\{'O}’
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Rang

Napomena

Podrazumijevamo da je u matrici E;; 5 skalar A na mjestu (i, j)
(pa je u navedenoj definiciji matrica E;; y prikazana u slu¢aju kad
je j <1).

Sve elementarne matrice su regularne. Stovise, lako je odrediti i

inverze elementarnih matrica. Vrijedi
=il

-1 _f. -1 = E..
Ly = Eij, i\ T Ei,§’ iiA = Lij—
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Zadatak 9.

3 -2 15 8
Slijeva pomnoZite matricu A= | 2 0 14 8 | matricama
1 -1 4 2

0 01
o E13: 010
1 00

1 0 2
o E1372 = 010
0 01
10 O
L E3’_5 = 0 1 0
0 0 =5
i uolite promjene na matrici A.
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Uocdimo sljedece:

mnoZenje matrice A
slijeva matricom...

pripadna elementarna transformacija
u matrici A

FEis zamjena 1. i 3. retka

D) mnoZenje 3. retka skalarom 2
i dodavanje 1. retku

Es _5 mnoZenje 3. retka skalarom -5
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Zadatak 10.

Odredite LU-dekompoziciju matrice:

1 2 3]
a) A=

b) A=

1
1
1
2
1

N — = W Ot

2
1
1
1
1



Zadatak 11.

Odredite LU-faktorizaciju matrice:

3 2 -6
a) A= 1 -1 0

2 3 -5
b) A=| 6 4 0




