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A

. [20 bod.] Neka je X realni vektorski prostor sa skalarnim produktom (:|-). Dokazite da norma || - ||

inducirana tim skalarnim produktom zadovoljava jednakost paralelograma:

2+ yll* + [l =yl = 2(llzlI* + llylI*).-
[20 bod.] Za x,y € (0, 00) definirajte o(z,y) = |1/x — 1/y|. Pokazati da je o metrika na (0, c0).
[20 bod.] Neka su z, y, u, z tocke iz metrickog prostora (X, d). Dokazite nejednakost:

|d($, Z) - d(ya ’U,)| < d(xa y) + d(za ’U,)

[20 bod.] Dokazati da je skup U C X iz metrickog prostora (X, d) otvoren onda i samo onda ako
se moze prikazati kao unija neke familije otvorenih kugala.

[20 bod.] Neka je X topoloski prostor, a A C X proizvoljan podskup. Dokazite da je ClA =
X\Int (X\A).

B

. [20 bod.] Dokazite da u svakom unitarnom vektorskom prostoru (X, -+,-) vrijedi Schwarzova

nejednakost:
(@l <zl -llvll,  zyeX,

pri ¢éemu jednakost vrijedi onda i samo onda ako su x i y kolinearni vektori.

[20 bod.] Za x,y € R definirajte
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Pokazati da je o metrika na R.

[20 bod.] Neka su z,y, z tocke iz metrickog prostora (X, d). Dokazite nejednakost

|d($, Z) - d(ya Z)| < d(xay)

. [20 bod.] Neka je (X,d) metricki prostor. Dokazati da je otvorena kugla K(zg,r) = {z € X :

d(x,x0) < r} otvoren skup.

[20 bod.] Neka je X topoloski prostor, a A C X proizvoljan podskup. Dokazite da je Int A =
X\C1(X\A).



