A

. [20 bod.] Neka je funkcija f : R? — R definirana formulom

T 2
f({E, y) — ﬁa ({E, y) 7£ (Oa O)
0,  (z,9) = (0,0).
Pokazite da f nije neprekidna u tocki (0, 0).
. [20 bod.] Pokazite da svaka neprekidna funkcija f : [a,b] — [a, b] ima fiksnu tocku.

. [20 bod.] Neka je f : (0,00) — R zadana formulom f(z) = -5. Pokazite da je f uniformno
neprekidna na svakom skupu [a, 00), a > 0.

. [20 bod.] Neka su X i Y topoloski prostori, K C X kompaktan skup, a f : K — Y neprekidno
preslikavanje. Dokazite da je slika f(K) kompaktan skup u Y.

. [20 bod.] Neka je f : X — Y Lipschitzovo preslikavanje metrickih prostora. Dokazite da je f
uniformno neprekidna.

B

. [20 bod.] Neka je funkcija f : R? — R definirana formulom
T 2
f({E, y) — Wyyﬁa ({E, y) 7£ (Oa O)
0,  (z,y9) =(0,0).
Pokazite da f nije neprekidna u tocki (0, 0).
. [20 bod.] Pokazite da su segmenti A = [a,b] i I = [0, 1] homeomorfni.

. [20 bod.] Neka je f : (0,00) — R zadana formulom f(z) = 2. Pokazite da f nije uniformno
neprekidna na intervalu (0, 2).

. [20 bod.] Dokazite Weierstrassov teorem:
Neka je X topoloski prostor, K C X kompaktan skup, a f : K — R neprekidno preslikavanje. Tada
f ima minimum i maksimum, tj. postoje tocke x1,z2 € K sa svojstvom

flxr) < flo) < faz),  VeeK.

. [20 bod.] Neka je f : (a,b) — R derivabilna funkcija, takva da joj je derivacija f’ omedena na
(a,b). Pokazite da f ima Lipschitzovo svojstvo.



