1. kolokvij iz Realne analize
07.04.2011.
Grupa A

. [10 bod.] Neka je X realan vektorski prostor s normom || - || koja zadovoljava jednakost paralelo-
grama. Dokazite da postoji skalarni produkt na X koji inducira normu.

. [10 bod.] Neka je (X, p) metricki prostor. Pokazite da je s

d(z, ) p(x,y)

=———"— zye X
L+ p(z,y)
zadana nova metrika na X.

. [15 bod.] Neka je X topoloski prostor, a A C X proizvoljan podskup. Dokazite da je C1A =
X\Int (X\A4).

. [6 bod.] Hustrirajte primjerom da je opéenito Int (AU B) # Int AU Int B.

. [10 bod.] Neka je (yx) niz u R™ takav da je klim llye|l = 0. Pokazite da je tada klim yr = 0.
— 00 — 00

. [20 bod.] Neka je (X,U) topoloski prostor, A C X i zy € Cl A. Dokazite da je ANO # B za svaku
okolinu O tocke xg.

. [10 bod.] Hustrirajte primjerom da u topoloskom prostoru limes niza ne mora biti jedinstven.

. [20 bod.] Neka je (zx) niz u metrickom prostoru (X, d). Dokazite da je tocka zg € X je gomiliste
niza (xy) onda i samo onda ako postoji podniz (x,, ) koji konvergira prema xg.

1. kolokvij iz Realne analize
07.04.2011.
Grupa B

. [10 bod.] Neka je X realan vektorski prostor sa skalarnim produktom (:|). Dokazite da norma
inducirana tim skalarnim produktom zadovoljava jednakost paralelograma

lz+ylI* + o = yl* = 202l + Iyl

. [10 bod.] Pokazite da je formulom

P((Il,yl), (I27y2)) = \/|5171 — x2| + \/\yl — Yo

zadana nova metrika na R2.

. [15 bod.] Neka je X topoloski prostor, a A C X proizvoljan podskup. Dokazite da je Int A =
X\Cl(X\A).

. [6 bod.] Hustrirajte primjerom da je opéenito C1(AN B) # ClANClB.

. [10 bod.] Neka su (x) i (yx) nizovi u metrickom prostoru (X, d), te neka niz (y;) konvergira prema
yo 1 d(zk,yx) — 0. Pokazite da tada i niz (zy) konvergira prema yg.

. [20 bod.] Neka je (X,U) topoloski prostor i A C X. Dokazite sljedeéu tvrdnju: Ako je ANO #
za svaku okolinu O tocke xq, onda je zo € Cl A.

. [10 bod.] Iustrirajte primjerom da u topoloskom prostoru limes niza ne mora biti jedinstven.

. [20 bod.] Iskazati i dokazati Bolzano-Weierstrassov teorem za nizove.



