
 
 

Pr iprema za predavanje 
 

R a z r e d b e n i   I s p i t i 
G I M N A Z I J A 
 

9. sat 
 
 

Davor Menon 
davor.menon@gmail.hr 

 

3. svibnja 2006. 
 
 
 
Nastavna cjelina: Priprema za razredbene ispite 
 
Nastavna jedinica: Nizovi i redovi 
 
Tip sata: Ponavljanje 
 
Oblici rada: Frontalni i individualni 
 
Cil jevi: 
 obrazovni:  

• Ponoviti pojmove i svojstva�QL]D��DULWPHWLþNRJ�QL]D�L�JHRPHWULMVNRJ�
niza. 

• 3RQRYLWL�L�XYMHåEDWL�PHWRGH�UMHãDYDQMD�RGUHÿHQLK�SUREOHPD�V�
DULWPHWLþNLP�QL]RYLPD� geometrijskim nizovima i geometrijskim 
redovima. 

 
Funkcionalni: 

• 3RGL]DQMH�UD]LQH�UD]XPLMHYDQMD�L�SRYH]LYDQMD�SULMH�QDXþHQRJ� 
• PRYHüDWL�EU]LQX�UMHãDYDQMD� 
 

Odgojni: 
• « 6YH�VH�SODüD��VYH�VH�YUDüD� » 

 
Nastavna sredstva i pomagala:�3ORþD��NUHGD�L�SURMHNWRU� 
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Uvodni dio 
 
8þHQLFLPD� MH� RYR� YHü� GHYHWL� VDW� L� VWRJD� QHüH� ELWL� SRWUHEQR� REMDãQMDYDWL� QDþLQ� UDGD��1DNRQ�
kratkog ponavljanja osnovnLK� VYRMVWDYD�DULWPHWLþNRJ� L�JHRPHWULMVNRJ�QL]D�RGPDK�SUHOD]LPR�
na rješavanje zadataka.  
 
V A ä N O ! 
Nije potrebno detaljno obraditi svako dolje navedeno svojstvo!  
 
8NROLNR�XþHQLFL�QLVX�XSR]QDWL�V�QHNLP�RG�GROMH�QDYHGHQLK�SRMPRYD�L�VYRMVWDYD��WDGD�üH�
ovo GREUR�GRüL�SUHGDYDþX�NDNR�QH�EL�PRUDR�©L]PLãOMDWLª�GHILQLFLMH�L�L]YRGH� 
 
Za ovaj dio treba utrošiti maksimalno 15min!  
 

Pojam niza 
 
Definicija 1 ( N i z ) 

Niz u skupu S je svaka funkcija Sa →Ν:  koja prirodnom broju priGUXåXMH�HOHPHQW�
na  skupa S . Element nazivamo na � RSüLP� LOL� n -WLP� þODQRP� QL]D�� D� VDP� QL]�

R]QDþDYDPR�VLPERORP� ( )na . 

 
� 1L]�MH�RGUHÿHQ�DNR�PX�MH�]DGDQ�RSüL�þlan! 
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2

1
, 

4

1
, 

8

1
, … 

� Zadavanje niza rekurzivnom formulom! 
» 1−⋅= nn ana , 11 =a , 2≥n ��þODQRYL�QL]D�UHGRP�VX����������« 

» 
2

21 −− +
= nn

n

aa
a , 11 =a , 22 =a , 3≥n ��þODQRYL�QL]D�UHGRm su: 1, 2, 

2

3
,… 

 

$ULWPHWLþNL�QL] 
 
,PDPR�GDQ�VOMHGHüL�QL] brojeva: 

 
2, 5, 8, 11, 14, 17, 20, 23, 26, 29, 32, … 

 
0RåHPR�OL�RGUHGLWL�QD�NRML�QDþLQ�MH�]DGDQ�JRUQML�QL]" 
 

� Rekurzivnim formulama… 
» 21 =a , 31 += −nn aa  

 
=D� QL]RYH� NRG� NRMLK� MH� UD]OLND� L]PHÿX� GYD� VXVMHGQD� þODQD� VWDOQD� LPDPR� SRVHEDQ� QD]LY��
DULWPHWLþNL�QL]RYL� 
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Definicija 2 ( A r i t m e t i þ k i   n i z  ) 
1L]�MH�DULWPHWLþNL�DNR�MH�UD]OLND�VYDNRJ�þODQD�L�þODQD�LVSUHG�QMHJD�VWDOQD�L�L]QRVL� d  

2,1 ≥=− − ndaa nn . 

d QD]LYDPR�UD]OLNRP�LOL�GLIHUHQFLMRP�DULWPHWLþNRJ�QL]D� 
 
2SüL�þODQ�DULWPHWLþNRJ�QL]D� 

» 1a  

daa += 12  

dadaa 2123 +=+=  

daa 314 +=  

      �  
dnaan )1(1 −+=  

 
Zbroj prvih n �þODQRYD�DULWPHWLþNRJ�QL]D� 
 
Imamo parcijalne sume: 
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=
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( )nn aanS += 12

1
 

 
Primjer 1 

Ako je 166 =a  i 228 =a , odredi 10a ! 

 
Primjer 2 
2GUHGL�GYDGHVHWL�þODQ�DULWPHWLþNRJ�QL]D��DNR�QDP�MH�SR]QDWR�GD�MH�VXPD�SUYRJ�L�SHWRJ�þODQD�
MHGQDND�����D�XPQRåDN�GUXJRJ�L�WUHüHJ�MHGQDND���� 
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Geometrijski niz 
( NDþLQ�UDGD�MH�LVWL�NDR�NRG�$ULWPHWLþNRJ�QL]D�� 
  pa se mnoge stvari mogu izostaviti! ) 
 
,PDPR�VOMHGHüL�QL]�EURMHYD� 

2, 6, 18, 54, 162, 486, 1458, … 
 
.RMLP�UHNXU]LYQLP�IRUPXODPD�MH�RGUHÿHQ�RYDM�QL]" 
 

» 21 =a  i 31 ⋅= −nn aa  

 
Definicija 3 ( G e o m e t r i j s k i   n i z  ) 
Za niz 1321 ,,,,, +nn aaaaa � �NDåHPR�GD�MH�JHRPHWULMVNL�QL]�DNR�]D�VYDNL� Ν∈n  vrijedi 

qaa nn ⋅=+1  gdje je 01 ≠a i 0≠q . 

 
2SüL�þODQ�JHRPHWULMVNRJ�niza 
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Por ijeklo imena 
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11 +− ⋅= nnn aaa  

 
6YDNL�þODQ�JHRPHWULMVNRJ�QL]D��RVLP�SUYRJ��JHRPHWULMVND�MH�VUHGLQD�VYRMD�GYD�VXVMHGQD�þODQD� 
 
Interpolacija 
 
Neka su dana dva realna broja 01 ≠a  i 0≠na . Odredimo q  tako da dobijemo geometrijski 

QL]�NRMHPX�MH�SUYL�þODQ� 1a , a n -WL�þODQ� na , gdje je 1>n . 
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1

1

−= n
n

a

a
q  

 
Primjer 3 

,QWHUSROLUDM���þODQD�JHRPHWULMVNRJ�QL]D�L]PHÿX�-1 i 10! 
 
Primjer 4 

,QWHUSROLUDM���þODQD�JHRPHWULMVNRJ�QL]D�L]PHÿX�-1 i 10! 
 
Zbroj prvih n �þODQRYD�geometr ijskog niza! 
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Primjer 5 
2GUHGL�JHRPHWULMVNL�QL]�DNR�MH�]EURM�SUYRJ�L�þHWYUWRJ�þODQD�MHGQDN�����D�]EURM�GUXJRJ�L�WUHüHJ 
 -12. 
 

Geometrijski red 
 
Definicija 4 ( R e d ) 

Neka je ( )nx  niz, izraz  

�� +++++ nxxxx 321  

nazivamo redRP�L�R]QDþDYDPR� 
∑
∞

=1n
nx . 

 
  Njegova n -ta parcijalna suma je   

∑
=

=
n

k
kn xS

1

. 

 
Red je konvergentan ako je konvergentan niz njegovih parcijalnih suma. Tada 

je suma reda jednaka limesu niza parcijalnih suma 
 

n
n

SS
∞→

= lim . 
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Geometr ijski red 
 
Ako je ( )na  geometrijski niz, tada je suma 
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Tvrdnja 1 
Geometrijski red je konvergentan onda i samo onda ako vrijedi 1<q , a njegova je suma 

q

a
S

−
=

1
1  . 

 

Zadaci 
 
V A ä N O ! 
1LVX�VYL�]DGDFL�SUHGYLÿHQL�]D�UMHãDYDQMH�QD�VDWX�� 
=D�QHNH�]DGDWNH�üH�VH�VDPR�GDWL�LGHMD�NDNR�ULMHãLWL�� 
 

1. 6XPD�WUL�X]DVWRSQD�þODQD�JHRPHWULMVNRJ�QL]D�MH�����D�SURGXNW������1DÿLWH�LK�DNR�MH�QL]�
UDVWXüL� 
R: 2, 6, 18 

2. U ljekDUQL�MH�SUYRJ�GDQD�SURGDQR����NXWLMLFD�DVSLULQD��D�]DWLP�VYDNRJ�VOMHGHüHJ�GDQD�
MHGQD�NXWLMLFD�PDQMH��.ROLNR�üH�VH�NXWLMLFD�XNXSQR�SURGDWL" 
R: 1540 

3. 1DÿLWH�]EURM�VYLK�EURMHYD�L]PHÿX����L�����NRMLma je zadnja znamenka jednaka 1! 
R: 5880 

4. ,]UDþXQDMWH�]EURM����2 - 992 + 982 - 972 + ···  + 22 – 12 ! 
R: 5050 

5. Zbroj prvih n  þODQRYD�DULWPHWLþNRJ�QL]D�MHGQDN�MH��n 2��,]UDþXQDM�þODQ� 10a ! 

R: 76 
6. 7UL�EURMD�þLML�MH�]EURM�����LPDMX�VYRMVWYR�GD�VX�WUL�X]DVWRSQD�þODQD geometrijskog niza i 

LVWRYUHPHQR�SUYL��MHGDQDHVWL�L�WULQDHVWL�þODQ�DULWPHWLþNRJ�QL]D��1DÿLWH�QMLKRY�SURGXNW� 
R: 8000 

7. Neka je 
2

0
π<< x . Ako je �+++= xxS A

42 sinsin1  i �+++= xxSB
42 coscos1  

QDÿLWH� BA SS + ! 

R: 
x2sin

4
2  

8. ,]UDþXQDMWH� 9932 iiii ++++ � ! 
R: -1 

9. ,]PHÿX�EURMHYD���L�����LQWHUSROLUDQD�VX�WUL�EURMD�WDNR�GD�VX�WR�X]DVWRSQL�þODQRYL�
JHRPHWULMVNRJ�QL]D��1DÿLWH�QMLKRY�]EURM� 
R: 341 
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10. 8�JHRPHWULMVNRP�QL]X�]EURM�SUYLK���þODQRYD�MHGQDN�MH�WURVWUXNRP�]EURMX�SUYD���þODQD��
Koliki je q ? 

R: 3 2  
11. Ako je za svaki Ν∈n  zbroj prvih n þODQRYD�DULWPHWLþNRJ�QL]D�MHGQDN� 232 nn + ��QDÿLWH�

k -WL�þODQ� 
R: 16 −k  

12. 8�EHVNRQDþQR�NRQYHUJHQWQRP�UHGX�VYDNL�MH�þODQ�MHGQDN�þHWYHURVWUXNRP�]EURMX�
þODQRYD�NRML�VOLMHGH�L]D�QMHJD��1DÿLWH�NYRFLMHQW�� q ) reda! 

R: 
5

1
 

13. 1DÿLWH�NYRFLMHQW�JHRPHWULMVNRJ�UHGD�� q ��RG����þODQRYD�X�NRMHP�MH�]EURM�prvih 10 
þODQRYD�UHGD����SXWD�PDQML�RG�]EURMD�SRVOMHGQMLK����þODQRYD� 
R: 1010 

14. Gumena loptica ispuštena je s visine od 3m na tvrdu podlogu. Svaki put kad udari u 

nju, odbije se do 
3

2 �YLVLQH��,]UDþXQDMWH�XNXSQL�SXW��SDGDQMD�L�SRGL]DQMD��NRML�ORSWLFD�
prevali do umirenja. 
R: 15m 

15. ,]UDþXQDMWH�]EURM�SUYLK�VWR�]DMHGQLþNLK�þODQRYD�DULWPHWLþNLK�QL]RYD�������������«�L�����
21, 26, … ! 
R: 101100 

16. Niz ( )na  definiran je na sljHGHüL�QDþLQ�� naaa nn +=−= +11 ,6 , za Ν∈n . Koliko je 

2004a ? 

R: 2007000 
17. *RGLQH�VWDURVWL�SHWHUR�EUDüH�þLQH�DULWPHWLþNL�QL]��=EURM�JRGLQD�QDMVWDULMH�GYRMLFH�

jednak je zbroju godina ostale trojice, a svi zajedno osim naMPODÿHJ�LPDMX�XNXSQR����
JRGLQD��.ROLNR�MH�VWDU�QDMPODÿL�EUDW" 
R: 12 

 
 


