Odjel za matematiku, Sveuciliste u Osijeku
Osijek, 9. lipnja 2008.

grupa A
Treci kolokvij iz Integralnog racuna

1. [15 bod] Zadana je funkcija f : [2,5] — R formulom f(z) = 22 — 3z + 2. Neka

je P, ={xo,...,x,}, n € N, niz subdivizija segmenta [2, 5] zadanih s
31
l’i:2—|——, ZZO,,TL
n

Izracunajte lim S(f, P,), gdje je S(f, P.) gornja Darbouxova suma funkcije f

definirana subdivizijom P,.
n

- 1 D(2n + 1
(Koristite formule Z k= n(n+1) te Zk2 — n(n+1)(2n + ))

k=1 2 k=1 6

2. [10 bod] Izracunajte povrsinu lika omedenu krivuljama y = 22 — 3z +2 iy = .

3. [10 bod] Izrac¢unajte volumen tijela koje nastaje rotacijom grafa funkcije

f:10,3] — R zadane formulom f(z) = e3* 4 1 oko osi .

4. [20 bod] Izrac¢unajte sumu reda Z

n=3

2—n
n(n? —4)
5. Ispitajte konvergenciju sljede¢ih redova

e 1

a) [10 bod] > "(enz —1)

n=1

e n!
b) [10 bod] "2
— von + 2

¢) [10 bod] g v (37;;12)%.

6. [15 bod] Funkciju f(z) = 3¢% — 3 razvijte u Mac Laurinov red.



Odjel za matematiku, Sveuciliste u Osijeku
Osijek, 9. lipnja 2008.

grupa B
Treci kolokvij iz Integralnog racuna

1. [15 bod] Zadana je funkcija f : [3,5] — R formulom f(z) = 22 — 5x + 6. Neka

je P, ={xo,...,x,}, n € N, niz subdivizija segmenta [3, 5] zadanih s
21 .
ri=3+—, 1=0,...,n.
n

Izracunajte hm s(f, Pn), gdje je s(f,P,) donja Darbouxova suma funkcije f

definirana subd1v1zuom P,.

1 1(2n +1
(Koristite formule Z k= n(n+1) te Zk2 — n(n+1)(2n + ))

k=1 2 k=1 6

2. [10 bod] Izracunajte povrsinu lika omedenu krivuljama y = 22 — 5z +6 i y = .

3. [10 bod] Izrac¢unajte volumen tijela koje nastaje rotacijom grafa funkcije

f:10,4] — R zadane formulom f(z) = e** 4 2 oko osi .

o

n_1
4. 120 bod| Izracunajt d '

5. Ispitajte konvergenciju sljede¢ih redova

a) [10 bod] Z(l - COS%)

b) [10 bod] 3 (:;7%1)1

¢) [10 bod] i (ZZ:)M

n=1

6. [15 bod] Funkciju f(z) = 2t — 2 razvijte u Mac Laurinov red.



