7 Trigonometrijske jednadzbe i nejednadzbe

7.1 Trigonometrijske jednadzbe
Napomena. sina = sin(m — «), cos a = cos(—a).
Zadatak 1. Rijesite sljedece trigonometrijske jednadzbe:
1. 2+ cosdr = 2sin*x
2. sin3dx -sinx +1=0
1—.(:0595 3L _ 0
sin @ 2
4. tg3z - cosx =0

5. cosx —2cos3xr +cosbr =0

6. sin®x + cos? 2z + sin? 3x =

N W

7. 2sin’x — 5sinzcosx + 3cos2x = 0

8. 3sin’x —4sinzcosx + 5cos?x =2

16

9. llctgx — dtgx = —
sin x

Napomena. Jednadzbe tipa
asinz +bcosx = ¢

mogu se rjesavati na sljede¢e nacine:

1. Podijelimo 1i ovu jednadzbu s va? + b? dobivamo:

a . b c
—SINL + ————COST = ——.
va? + b2 va? + b? Va2 + b?
Kako je

Mezsa R
Vaz+o2| Va2 + b2

postoji kut ¢ takav da vrijedi
a ) b
COS P = ———, sinp=—=.
¥ a2 + b2 ¥ \ /a2 + b2
Gornja jednadzba prelazi u

sin (z + ¢) =

C



2. Jednadzba (1) se moze rijeSavati i uvodenjem univerzalne zamjene
t=tgs

(Tu se mora provjeriti je i x = 7 + 2k7, k € Z, (tj. x sa svojstvom cos 3 = 0)
rjesenje jednadzbe.) Tada je

. 2t 1 —¢?
ST = ——, COST =
1+ ¢2 14+ ¢2

i jednadzba se svodi na kvadratnu po nepoznanici ¢.

Zadatak 2. Rijesite sljedec¢e jednadzbe:
1. sinx —3cosx =1

2. \/gcos:p—sinx =0
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3. + = 2V2

cosx sinzx

4. 24/3sin’z — sin 22 = 2sinx
5. sin 13z 4 cos 13z = v/2sin 17x
6. 2sinx —cosx =1
7. 8sinx — 15cosx = 17
8. 3sinz +4cosx =6
Napomena. Za simetri¢cne jednadzbe
a(sinx 4 cosz) + bsinzcosz +c =0
uvodi se sljedec¢a supstitucija:
t?—1

sinx +cosx =t%t, sinrcosx = 5

Zadatak 3. Rijesite jednadzbu
2sinxcosx —sinx —cosx = 1.

Zadatak 4. Rijesite sljedece sustave jednadzbi:

1. sin2x—|—sin2y:§’ Ty =—
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2. sinz +siny = 1, ;c+y:g
Zadatak 5. Rijesite sljedece sustave jednadzbi:
1 s . 1 3
.sinz-siny = -, cosx-cosy = —
Y 4’ Y 1
2. tgr +tgy =5, tglz+y) =-1

3 1
3. sin2x+0052y = 5 coszx—SiHQZJ = )

7.2 Trigonometrijske nejednadzbe

Zadatak 6. Rijesite sljedec¢e nejednadzbe:
1. sin®z 4 2sinz > 0
2. sinx +cosx > 1
3. 2sin’ x > sin 2z
4. 3sin?x + 5cos’x — 8sinz cosz > 0

5. cos8x —cosdxr <0

2cosx — 1
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