5 Povrsine

Oznacimo s a duljinu jedne stranice, s v duljinu pripadne visine i sa P(ABC D) povrsinu

paralelograma ABCD. Tada je P(ABCD) = av.

Povrsina AABC' s duljinom stranice a i duljinom pripadne visine v, dana je formulom
P(ABC) = a;’“.

Ako je AABC = ANA'B'C’" onda je P(ABC) = P(A'B'C").

Ako je AABC «~ ANA’B'C’ onda je

P(ABC)  a®
PA'B'C)  a*

tj. povrsine slicnih trokuta odnose se kao kvadrati odgovarajucih stranica.

Neka je ABC'D trapez s duljinama osnovica a i ¢, te duljinom visine v. Tada je

a—+c

P(ABCD) = v.

Povrsina poligona II obzirom na neki rastav na trokute jednaka je povrsini obzirom na

triangulaciju dobivenu iz tog rastava (P(Il) = P, + P + - - - + Py, P; - povrsine trokuta).

Zadatak 1. Tocka T unutar AABC' s duljinama stranica a, b, c udaljena je od pravac
BC, AC, AB za x,y, z. Dokazite da je ax + by + cz konstanta tj. ne ovisi o izboru tocke
T.

Zadatak 2. Neka je r polumjer pravokutnom AABC upisane kruznice, D diraliste te
kruznice i hipotenuze, a u i v duljine duzina AD i BD. Dokazite da je P(ABC) = uwv.

Zadatak 3. Nad stranicama jednakokra¢nog pravokutnog trokuta s duljinom kateta a
konstruirani su kvadrati. SrediSta tih kvadrata odreduju trokut. Izracunajte njegovu

povrsinu.

Zadatak 4. Odredite povrsinu paralelograma ako duljina jedne njegove stranice iznosi

5lcm, a duljine dijagonala su 40cm i 70cm

Zadatak 5. Bilo kojom tockom T unutar AABC' povucene su paralele sa stranicama.
Neka su D, E, F,G, H, K sjecista tih paralela sa stranicama AC, CB i AB, redom. Neka
je P povrsina AABC a Py, Py, Py povrsine ADTE, ATGF i AKHT. Dokazite da vrijedi
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Zadatak 6. Na stranicama AB i C'D paralelograma ABCD odabrane su tocke K i L
takve da je |AK| = |CL|, a T je bilo koja tocka stranice AD. Pravci KL, BT i CT
rastavljaju paralelogram na tri trokuta i tri cetverokuta. Dokazite da je povrSina jednog

od trokuta jednaka zbroju povrsina preostala dva trokuta .

Zadatak 7. Dan je konveksan cetverokut ABCD. Na produzetku stranice AB odabrana
je tocka M takva da je |BM| = |AB|, na produzetku stranice C'D odabrana je tocka P
takva da je |[DP| = |CD|, na produzetku stranice BC odabrana je tocka N takva da je
|CN| = |BC| i na produzetku stranice DA odabrana je tocka @ takva da je |AQ| = |AD|.
Dokazite da je P(MNPQ) = 5P(ABCD).

Zadatak 8. Tocke K'i L, M i N, P i @ dijele stranice AB, BC'i CA AABCna po tri

sukladna dijela. Pravci CK, C'L, M@ i NP odreduju trapez DEFG. Pokazite da je
1

P(DEFG) = §P(ABC).

Zadatak 9. Dijagonale trapeza ABCD sijeku se u tocki M. Izracunajte povrsinu tog
trapeza ako je P(ABM) =u*i P(CDM) = v%

Zadatak 10. Jednakokra¢nom pravokutnom trokutu upisan je kvadrat na dva nacina:
prvomu je jedan vrh na hipotenuzi, a drugomu je jedna stranica na hipotenuzi. Ako je

povrsina prvog kvadrata P, = 441cm?, kolika je povrsina drugog?

Zadatak 11. Zadan je kvadrat ABCD. Paralelno s njegovim dijagonalama polozena
su po dva pravca takva da su njihova sjecista sa stranicama kvadrata vrhovi pravilnog

osmerokuta. Izracunajte povrsinu tog osmerokuta ako je duljina stranice kvadrata a.



