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Nediferencijabilna optimizacija
ZajednicCki poslijediplomski doktorski studij matematike

Domace zadace — dopuna

Zadatak 1. Zadano je m tocaka T; = (x4, y;), i = 1,...,m uravnini. Odredite podskupove
T, ..., Tm C R? zadane s

={X eR*: d(X,T;) <d(X,T;),Vi=1,...,m}, j=1,...,m,

ako je za X = (x1,22), Y = (y1,12) € R?,

a) AXY) =do(X,Y) = f(ar = 92+ (a2 = )

b) d(X,Y) :=di(X,Y) = |21 =y + w2 — 9],

c) d(X,Y) :=do(X,Y) = max{|x; — 11}, |r2 — y2|}.
1. Kako izgledaju rubovi koji razdvajaju podskupove 7y, ..., Ty ¢

2. Pokusajte najprije rijesiti problem za m = 2 i m = 3 1 izraditi odgovarajuce crteZe.
3. Mozete li se nesto reci za proizvoljni m € N ¢

Uputa: Za euklidsku razdaljinsku funkciju dy radi se o tzv. Voronoievim dijagramima.
Konzultiragte takodjer raspolozivu literaturu i Zadatak 20 koji ste rjesavali.

Zadatak 2. Oznacimo: Ry = [0, +00), Ry = (0,400). Neka je d,, : R} xRY, — R,

dy, (x,y) Z(:cjln+yj—x]>, (1)
j=1 Yi
gdje sux = (x1,...,2,) € RY iy = (y1,...,yn) € R},. Odredite centroid skupa A =
{a" = (ai,...;al): ;i = 1,....m} C R, u smislu kvazimetricke funkcije dy,, tako da
bude
¢(A) = argmin Y _ dy, (z,a).

z acA
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Zadatak 3. Oznacimo: Ry = [0,400), Ry = (0, +00). Neka jed,, : R} xR}, — R,

wzxy Z(yjln + T — y)- (2)
Zj

J=1

gdje su v = (x1,...,2,) € RY iy = (y1,...,yn) € R, Odredite centroid skupa A =
{a" = (a},...,a}): ;i =1,....,m} C R%, u smislu kvazimetricke funkcije d,, tako da
bude

¢(A) = argmin Y _ dy,(z,a).

z acA

Zadatak 4. Oznacimo: Ry = [0,+00). Neka je d,, : R} x R} — R,
n 2
d@a(xay):22(\/xj_\/yj> ) (3)
j=1

gdje sux = (z1,...,2,),y = (Y1,-..,Yn) € R Odredite centroid skupa A = {a' =
tako da bude

(ai,...,a%):,i=1,...,m} CRY u smislu kvazimetricke funkcije d,,,
¢(A) = argmin Y _ dy,(z,a).

z acA



